
III Wojewódzki Konkurs Matematyczny

dla uczniów klas I i II szkóª ±rednich województwa ±wi¦tokrzyskiego

Zawody pierwszego stopnia (29 lutego 2024 r.).

1. Rozwi¡» równanie
|1− |2x− 3|| = 10.

2. Wyznacz wszystkie liczby caªkowite dodatnie, mniejsze od 1000, które s¡ kwadratem liczby
caªkowitej oraz sum¡ pi¦ciu kolejnych liczb caªkowitych parzystych. Odpowied¹ uzasadnij.

3. Wyznacz wszystkie warto±ci parametru m dla których funkcja f(x) = x2+(m2−x)(x+2m)+x
jest funkcj¡ nierosn¡c¡ (±ci±le malej¡c¡ lub staª¡).

4. Punkt G le»y na boku BC kwadratu ABCD oraz AG = 5. Punkty E i F le»¡ na zewn¡trz
kwadratu ABCD i s¡ wierzchoªkami kwadratu BEFG (punkt B le»y na odcinku AE). Wyznacz
dªugo±¢ odcinka FD.

5. Na tablicy znajduje si¦ tysi¡c kolejnych liczb caªkowitych dodatnich: 1, 2, 3, 4, ..., 1000. Liczba
1 oraz wszystkie liczby pierwsze s¡ niebieskie, liczby parzyste s¡ czerwone, a pozostaªe biaªe.
Wyznacz wszystkie liczby k o nast¦puj¡cej wªasno±ci: istnieje 10 kolejnych liczb, w±ród których
dokªadnie k jest biaªych. Odpowied¹ uzasadnij.

6. W trójk¡cie prostok¡tnym ABC o k¡cie prostym przy wierzchoªku C i k¡cie ostrym przy wierz-
choªku A równym 30 stopni dªugo±¢ przeciwprostok¡tnej jest równa 12. �rodek okr¦gu stycznego
do boków AC i BC tego trójk¡ta le»y na przeciwprostok¡tnej. Wyznacz dªugo±¢ promienia tego
okr¦gu.

7. Uzasadnij, »e je»eli a > 2 oraz b > 3 to

2ab > 3a+ 2b.

Informacje dla uczestnika zawodów

� Czas trwania zawodów: 90 minut.

� Nale»y pisa¢ na biaªym papierze (mo»e by¢ w kratk¦), nie u»ywa¢ koloru czerwonego.

� W przypadku stwierdzenia niesamodzielno±ci pracy w czasie zawodów lub w trakcie jej oceny, praca zostanie uniewa»niona.

� Nie wolno korzysta¢ z telefonów komórkowych; musz¡ by¢ schowane i wyª¡czone.

� Mo»na korzysta¢ z tablic z wzorami matematycznymi, linijki, cyrkla i kalkulatora prostego.
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